
∫
𝑑𝑥

𝑥
= ln|𝑥| + 𝐶 = ln|𝑥| + ln𝐾 = ln𝐾|𝑥| 

𝐶 ∈ ℝ,𝐾 > 0 

∫
𝑑𝑥

𝑥2
= −

1

𝑥
+ 𝐶,∫

𝑑𝑥

1 + 𝑥2
= arctan 𝑥 + 𝐶,∫

2𝑥𝑑𝑥

𝑥2 + 1
= ln(𝑥2 + 1) + 𝐶 

 

∫
1

3𝑥2 − 2𝑥 − 1
𝑑𝑥 = ∫(

1

4(𝑥 − 1)
−

3

4(3𝑥 + 1)
)𝑑𝑥 = ∫

1

4(𝑥 − 1)
𝑑𝑥 − ∫

3

4(3𝑥 + 1)
𝑑𝑥 

∫
1

4(𝑥 − 1)
𝑑𝑥 =

1

4
∫

1

𝑥 − 1
𝑑𝑥 = |

𝑦 = 𝑥 − 1
𝑑𝑦 = 𝑑𝑥

| =
1

4
∫
𝑑𝑦

𝑦
=
1

4
ln|𝑦| =

1

4
ln|𝑥 − 1| + 𝐶 

∫
3

4(3𝑥 + 1)
𝑑𝑥 =

1

4
∫

3𝑑𝑥

3𝑥 + 1
= |
𝑦 = 3𝑥 + 1
𝑑𝑦 = 3𝑑𝑥

| =
1

4
∫
𝑑𝑦

𝑦
=
1

4
ln|𝑦| =

1

4
ln|3𝑥 + 1| + 𝐶 

∫
1

3𝑥2 − 2𝑥 − 1
𝑑𝑥 =

1

4
(ln|𝑥 − 1| − ln|3𝑥 + 1|) + 𝐶 =

1

4
ln |

𝑥 − 1

3𝑥 + 1
| + 𝐶    𝑥 ≠ 1 ∪ 𝑥 ≠ −

1

3
 

 

∫
𝑥

𝑥4 − 2𝑥2 − 1
𝑑𝑥 = |

𝑦 = 𝑥2

𝑑𝑦 = 2𝑥 𝑑𝑥
| =

1

2
∫

𝑑𝑦

𝑦2 − 2𝑦 − 1
=
1

2
∫

𝑑𝑦

(𝑦 − (1 + √2)) (𝑦 − (1 − √2))
= 

1

2
∫

1

2√2
(

1

𝑦 − (1 + √2)
−

1

𝑦 − (1 − √2)
)𝑑𝑦 =

1

4√2
ln |
𝑦 − (1 + √2)

𝑦 − (1 − √2)
| + 𝐶 = 

=
1

4√2
ln |
𝑥2 − (1 + √2)

𝑥2 − (1 − √2)
| + 𝐶                          𝑥 ≠ ±√1 + √2 

 

∫
𝑥 + 1

𝑥2 + 𝑥 + 1
𝑑𝑥 =

1

2
∫

2𝑥 + 1

𝑥2 + 𝑥 + 1
𝑑𝑥 +

1

2
∫

1

𝑥2 + 𝑥 + 1
𝑑𝑥 

1

2
∫

2𝑥 + 1

𝑥2 + 𝑥 + 1
𝑑𝑥 = |

𝑦 = 𝑥2 + 𝑥 + 1

𝑑𝑦 = (2𝑥 + 1)𝑑𝑥
| =

1

2
∫
𝑑𝑦

𝑦
=
1

2
ln|𝑦| =

1

2
ln|𝑥2 + 𝑥 + 1| 

1

2
∫

1

𝑥2 + 𝑥 + 1
𝑑𝑥 =

1

2
∫

1

𝑥2 + 2
𝑥
2 +

1
22
−
1
22
+ 1

𝑑𝑥 =
1

2
∫

1

(𝑥 +
1
2)
2

+
3
4

𝑑𝑥 = 

=
1

2
∫

1

3
4 

(

 

(

 
𝑥 +

1
2

√3
4 )

 

2

+ 1

)

 

𝑑𝑥 =
|

|𝑧 =
𝑥 +

1
2

√3
4

=
2𝑥 + 1

√3

𝑑𝑧 =
2

√3
𝑑𝑥

|

|
=
2

3

√3

2
∫

1

 (𝑧2 + 1)
𝑑𝑥 =

1

√3
arctan 𝑧 

∫
𝑥 + 1

𝑥2 + 𝑥 + 1
𝑑𝑥 =

1

2
ln|𝑥2 + 𝑥 + 1| +

1

√3
arctan

2𝑥 + 1

√3
+ 𝐶 

 

∫
𝑥5

𝑥2 + 𝑥 − 2
𝑑𝑥 = ∫(𝑥3 − 𝑥2 + 3𝑥 − 5 +

1

3(𝑥 − 1)
+

32

3(𝑥 + 2)
) 𝑑𝑥 = 

=
𝑥4

4
−
𝑥3

3
+
3𝑥2

2
− 5𝑥 +

log|1 − 𝑥|

3
+
32

3
log|2 + 𝑥| + 𝐶    𝑥 ≠ 1 ∪ 𝑥 ≠ −2 



∫
𝑑𝑥

𝑥4 + 1
= ∫

𝑑𝑥

(𝑥2 + √2𝑥 + 1)(𝑥2 − √2𝑥 + 1)
=

1

2√2
∫(

√2 − 𝑥

𝑥2 − √2𝑥 + 1
+

√2 + 𝑥

𝑥2 + √2𝑥 + 1
)𝑑𝑥 

=
1

4√2
(ln

𝑥2 + √2𝑥 + 1

𝑥2 − √2𝑥 + 1
+ 2 arctan(√2𝑥 + 1) + 2 arctan(√2𝑥 − 1)) + 𝐶 

 

∫
𝑥𝑑𝑥

𝑥8 − 1
= |

𝑥2 = 𝑦
2𝑥𝑑𝑥 = 𝑑𝑦

| =
1

2
∫

𝑑𝑦

𝑦4 − 1
=
1

2
∫

𝑑𝑦

(𝑦 − 1)(𝑦 + 1)(𝑦2 + 1)
=
1

8
∫(

𝑑𝑦

𝑦 − 1
−

𝑑𝑦

𝑦 + 1
−
2𝑑𝑦

1 + 𝑦2
) 

=
1

8
log |

𝑥2 − 1

𝑥2 + 1
| −

1

4
arctan 𝑥2               𝑥 ≠ 1 

 

∫
𝑥3

𝑥8 + 3
𝑑𝑥 = |

𝑥4 = 𝑦

4𝑥3𝑑𝑥 = 𝑑𝑦
| =

1

4
∫

𝑑𝑦

𝑦2 + 3
=
1

12
∫

𝑑𝑦

(
𝑦

√3
)
2

+ 1

=
1

4√3
arctan (

𝑥4

√3
) + 𝐶 

 

∫
𝑥3

(𝑥 − 1)100
𝑑𝑥 = |

𝑥 − 1 = 𝑦
𝑑𝑥 = 𝑑𝑦

| = ∫
(𝑦 + 1)3

𝑦100
𝑑𝑦 = ∫

𝑦3 + 3𝑦2 + 3𝑦 + 1

𝑦100
𝑑𝑦 = 

= −
𝑦−96

96
−
3𝑦−97

97
−
98𝑦−98

98
−
𝑦−99

99
= −

1

96(𝑥 − 1)96
−

3

97(𝑥 − 1)97
−

3

98(𝑥 − 1)98
−

1

99(𝑥 − 1)99
+ 𝐶 

 

∫
𝑑𝑥

𝑥5 + 𝑥4 − 2𝑥3 − 2𝑥2 + 𝑥 + 1
= ∫

𝑑𝑥

(𝑥 + 1)3(𝑥 − 1)2
= 

=
1

16
∫(

2

(𝑥 − 1)2
−

3

𝑥 − 1
+

4

(𝑥 + 1)3
+

4

(𝑥 + 1)2
+

3

𝑥 + 1
)𝑑𝑥 = 

=
1

16
(
4 − 6𝑥 − 6𝑥2

(𝑥 − 1)(1 + 𝑥)2
+ 3 log |

𝑥 + 1

𝑥 − 1
|) + 𝐶      𝑥 ≠ ±1 

 

  



𝑡 = √
𝑥 + 𝑎

𝑥 + 𝑏

𝑛

        𝑥 =
𝑎 − 𝑏𝑡𝑛

𝑡𝑛 − 1
          𝑑𝑥 =

(𝑏 − 𝑎)𝑛𝑡𝑛−1

(𝑡𝑛 − 1)2
 

𝑡 = √
𝑥 + 𝑎

𝑏 − 𝑥

𝑛

        𝑥 =
𝑏𝑡𝑛 − 𝑎

𝑡𝑛 + 1
          𝑑𝑥 =

(𝑎 + 𝑏)𝑛𝑡𝑛−1

(𝑡𝑛 + 1)2
 

 

 

Nechť je 𝑎 < 𝑏 ⇒ 𝑥 ∈ (𝑎, 𝑏) ⇒ 𝑏 > 𝑥 

∫
𝑑𝑥

√(𝑥 − 𝑎)(𝑏 − 𝑥)
= ∫

𝑑𝑥

(𝑏 − 𝑥)√
𝑥 − 𝑎
𝑏 − 𝑥

=

|

|
𝑡 = √

𝑥 − 𝑎

𝑏 − 𝑥

𝑥 =
𝑏𝑡2 + 𝑎

𝑡2 + 1

𝑑𝑥 =
(𝑏 − 𝑎)2𝑡

(𝑡2 + 1)2

|

|

= 

∫

2𝑡(𝑏 − 𝑎)
(𝑡2 + 1)2

𝑑𝑡

(𝑏 −
𝑏𝑡2 + 𝑎
𝑡2 + 1

) 𝑡
= ∫

2(𝑏 − 𝑎)
(𝑡2 + 1)2

𝑑𝑡

𝑏𝑡2 + 𝑏 − 𝑏𝑡2 − 𝑎
𝑡2 + 1

= ∫
2𝑑𝑡

𝑡2 + 1
= 2arctan 𝑡 + 𝐶 = 2 arctan√

𝑥 − 𝑎

𝑏 − 𝑥
+ 𝐶 

 

 

∫
√𝑥 + 1 − √𝑥 − 1

√𝑥 + 1 + √𝑥 − 1
𝑑𝑥 = ∫

√𝑥 + 1
𝑥 − 1

− 1

√𝑥 + 1
𝑥 − 1 + 1

𝑑𝑥 =

|

|
√
𝑥 + 1

𝑥 − 1
= 𝑡

𝑥 =
1 + 𝑡2

𝑡2 − 1

𝑑𝑥 =
−2 2𝑡

(𝑡2 − 1)2

|

|

= ∫
𝑡 − 1

𝑡 + 1

−2 2𝑡

(𝑡2 − 1)2
𝑑𝑡 = 

= ∫
−4𝑡

(𝑡 + 1)3(𝑡 − 1)
𝑑𝑡 = ∫(−

1

2 (−1 +  𝑡)
−

2

(1 +  𝑡)3
+

1

(1 +  𝑡)2
+

1

2 (1 +  𝑡)
) 𝑑𝑡 = 

= −
ln(𝑡 − 1)

2
+

1

(1 + 𝑡)2
−

1

𝑡 + 1
+
ln(𝑡 + 1)

2
+ 𝐶 =

1

(1 + 𝑡)2
−

1

𝑡 + 1
−
1

2
ln
𝑡 − 1

𝑡 + 1
+ 𝐶 = 

=
𝑥 − 1

(√𝑥 − 1 + √𝑥 + 1)
2 −

√𝑥 − 1

√𝑥 + 1 + √𝑥 − 1
−
1

2
ln |
√𝑥 + 1 − √𝑥 − 1

√𝑥 + 1 + √𝑥 − 1
| + 𝐶     𝑥 ≥ 1 

 

  



∫ √
𝑥 − 4

𝑥 + 4

4

𝑑𝑥 =
|

| 𝑡 = √
𝑥 − 4

𝑥 + 4

4

  

𝑥 =
−4 − 4𝑡4

𝑡4 − 1
           𝑑𝑥 =

(8)4𝑡3

(𝑡4 − 1)2

|

|
= ∫

32𝑡4𝑑𝑡

(𝑡4 − 1)2
 

𝑡4

(𝑡4 −  1)2
=

1

16 (−1 +  𝑡)2
 +

1

16 (−1 +  𝑡)
+

1

16 (1 +  𝑡)2
 −

1

16 (1 +  𝑡)
 +

1

4 (1 + 𝑡2)2

−
1

4 (1 +  𝑡2)
    

∫
32𝑡4

(𝑡4 − 1)2
𝑑𝑡 = |𝑢´ =

4𝑡3

(𝑡4 − 1)2
  𝑢 = −

1

𝑡4 − 1
𝑣 = 𝑡  𝑣´ = 1

| = −
8𝑡

𝑡4 − 1
+∫

8𝑑𝑡

𝑡4 − 1
= 

= −
8√
𝑥 − 4
𝑥 + 4

4

𝑥 − 4
𝑥 + 4 − 1

− 4 arctan √
𝑥 − 4

𝑥 + 4

4

+ 2 log

(

 
1 − √

𝑥 − 4
𝑥 + 4

4

1 + √
𝑥 − 4
𝑥 + 4

4

)

 + 𝐶 

= (𝑥 + 4)√
𝑥 − 4

𝑥 + 4

4

− 4arctan √
𝑥 − 4

𝑥 + 4

4

+ 2 log (
√𝑥 + 4
4

− √𝑥 − 4
4

√𝑥 + 4
4

+ √𝑥 − 4
4 ) + 𝐶 

 

∫
1 − √𝑥 + 1

1 + √𝑥 + 1
3 𝑑𝑥 = |

𝑥 + 1 = 𝑦
𝑑𝑥 = 𝑑𝑦

| = ∫
1 − √𝑦

1 + √𝑦
3

𝑑𝑥 = |

√𝑦
6 = 𝑧

𝑦 = 𝑧6

𝑑𝑦 = 6𝑧5
| = ∫

1 − 𝑧3

1 + 𝑧2
6𝑧5𝑑𝑧 = 

= 6∫(1 − 𝑧 − 𝑧2 + 𝑧3 + 𝑧4 − 𝑧6 +
𝑧

1 + 𝑧2
−

1

1 + 𝑧2
) 𝑑𝑧 = 

= 6(1𝑧 −
𝑧2

2
−
𝑧3

3
+
𝑧4

4
+
𝑧5

5
−
𝑧7

7
+
log(1 + 𝑧2)

2
− arctan 𝑧 + 𝐶) = 

= 6(√𝑥 + 1
6

−
√𝑥 + 1
3

2
−
√𝑥 + 1
 

3
+
√𝑥 + 1
3 2

4
+
√𝑥 + 1
6 5

5
−
√𝑥 + 1
6 7

7
+
log(1 + √𝑥 + 1

3
)

2

− arctan √𝑥 + 1
6

) 

 

∫
𝑥

√𝑥3(1 − 𝑥)
4

𝑑𝑥 = ∫
𝑥

√𝑥
4(1 − 𝑥)
𝑥

4

𝑑𝑥 = ∫ √
𝑥

1 − 𝑥

4
𝑑𝑥 =

|

|
𝑡 = √

𝑥

1 − 𝑥

4

𝑥 =
𝑡4

𝑡4 + 1

𝑑𝑥 =
4𝑡3

(𝑡4 + 1)2

|

|

= ∫
4𝑡4

(𝑡4 + 1)2
𝑑𝑥 

∫
4𝑡4

(𝑡4 + 1)2
𝑑𝑥 = |𝑢´ =

4𝑡3

(𝑡4 + 1)2
  𝑢 = −

1

𝑡4 + 1
𝑣 = 𝑡  𝑣´ = 1

| = −
𝑡

𝑡4 + 1
+∫

𝑑𝑡

𝑡4 + 1
= 

−
𝑡

𝑡4 + 1
+

1

4√2
(ln

𝑡2 + √2𝑡 + 1

𝑡2 − √2𝑡 + 1
+ 2 arctan(√2𝑡 + 1) + 2 arctan(√2𝑡 − 1)) 

 



∫
𝑥

(1 + 𝑥)(1 − 𝑥3)√
1 − 𝑥
1 + 𝑥

𝑑𝑥 =

|

|
√
1 − 𝑥

1 + 𝑥
= 𝑡

𝑥 =
−𝑡2 + 1

𝑡2 + 1

𝑑𝑥 =
(−2)2𝑡𝑑𝑡

(𝑡2 + 1)2

|

|

= ∫

−𝑡2 + 1
𝑡2 + 1

(−2)2𝑡
(𝑡2 + 1)2

(1 +
−𝑡2 + 1
𝑡2 + 1

)(1 − (
−𝑡2 + 1
𝑡2 + 1

)
3

) 𝑡

𝑑𝑡 = 

= ∫

−𝑡2 + 1
𝑡2 + 1

(−2)2
(𝑡2 + 1)2

(
𝑡2 + 1 − 𝑡2 + 1

𝑡2 + 1
)(
𝑡6 + 3𝑡4 + 3𝑡2 + 1

(𝑡2 + 1)3
−
1 − 3𝑡2 + 3𝑡4 − 𝑡6

(𝑡2 + 1)3
)
𝑑𝑡 = 

= −4∫
−𝑡2 + 1

(
2

𝑡2 + 1
) (2𝑡6 + 6𝑡2)

𝑑𝑡 = ∫
(𝑡2 + 1)(𝑡2 − 1)

(𝑡6 + 3𝑡2)
𝑑𝑡 = ∫

𝑡4 − 1

𝑡2(𝑡4 + 3)
𝑑𝑡 = ∫(

4𝑡2

3(𝑡4 + 3)
−
1

3𝑡2
)𝑑𝑡 

=
𝑥2

𝑥4 + 1
=

𝑥

2√2(𝑥2 − √2𝑥 + 1)
−

𝑥

2√2(𝑥2 + √2𝑥 + 1)
 

∫
4𝑡2

3(𝑡4 + 3)
𝑑𝑡 =

1

3√2√3
4 (2 arctan (1 +

√2𝑡

√3
4 ) − 2 arctan (1 +

√2𝑡

√3
4 ) + log |

3 − √2√3
4
𝑡 + √3𝑡2

3 + √2√3
4
𝑡 + √3𝑡2

|) 

 

 

 

 

∫
𝑑𝑥

𝑥√𝑥2 + 𝑥 + 1
=

|

|

|

√𝑥2 + 𝑥 + 1 = 𝑡 − 𝑥

𝑥2 + 𝑥 + 1 = 𝑡2 − 2𝑥𝑡 + 𝑥2

𝑥(1 + 2𝑡) = 𝑡2 − 1

𝑥 =
𝑡2 − 1

1 + 2𝑡
    𝑑𝑥 =

2𝑡2 + 2𝑡 + 2

(1 + 2𝑡)2
𝑑𝑡

√𝑥2 + 𝑥 + 1 = 𝑡 −
𝑡2 − 1

1 + 2𝑡
=
𝑡2 + 𝑡 + 1

2𝑡 + 1

|

|

|

= ∫

2𝑡2 + 2𝑡 + 2
(1 + 2𝑡)2

𝑡2 − 1
1 + 2𝑡

(
𝑡2 + 𝑡 + 1
2𝑡 + 1

)
𝑑𝑡 = 

= ∫
2

𝑡2 − 1
𝑑𝑡 = ln |

𝑡 − 1

𝑡 + 1
| + 𝐶 = ln |

√𝑥2 + 𝑥 + 1 + 𝑥 − 1

√𝑥2 + 𝑥 + 1 + 𝑥 + 1
| + 𝐶 

 

∫
𝑥𝑑𝑥

√𝑥2 + 𝑥 + 1
=

|

|

|

√𝑥2 + 𝑥 + 1 = 𝑡 − 𝑥

𝑥2 + 𝑥 + 1 = 𝑡2 − 2𝑥𝑡 + 𝑥2

𝑥(1 + 2𝑡) = 𝑡2 − 1

𝑥 =
𝑡2 − 1

1 + 2𝑡
    𝑑𝑥 =

2𝑡2 + 2𝑡 + 2

(1 + 2𝑡)2
𝑑𝑡

√𝑥2 + 𝑥 + 1 = 𝑡 −
𝑡2 − 1

1 + 2𝑡
=
𝑡2 + 𝑡 + 1

2𝑡 + 1

|

|

|

= ∫

𝑡2 − 1
1 + 2𝑡

2𝑡2 + 2𝑡 + 2
(1 + 2𝑡)2

(
𝑡2 + 𝑡 + 1
2𝑡 + 1

)
= 

= ∫
2𝑡2 − 1

(1 + 2𝑡)2
𝑑𝑡 = ∫(

1

2
−

1

2𝑡 + 1
−

1

2(1 + 2𝑡)2
) 𝑑𝑡 = √1 + 𝑥 + 𝑥2 +

1

2
ln |−1 − 2𝑥 + 2√1 + 𝑥 + 𝑥2| 

 



∫
𝑥2 + 1

𝑥√𝑥4 + 1
𝑑𝑥 = |

𝑥2 = 𝑦
𝑥 𝑑𝑥 = 𝑑𝑦

| = ∫
𝑦 + 1

𝑦√𝑦2 + 1
𝑑𝑦 =

|

|

|

√𝑦2 + 1 = 𝑡 − 𝑦

𝑦2 + 1 = 𝑡2 − 2𝑦𝑡 + 𝑦2

𝑦2𝑡 = 𝑡2 − 1

𝑦 =
𝑡2 − 1

2𝑡
    𝑑𝑥 =

𝑡2 + 1

𝑡2
𝑑𝑡

√𝑦2 + 1 = 𝑡 −
𝑡2 − 1

2𝑡
=
𝑡2 + 1

2𝑡

|

|

|

= 

= ∫

𝑡2 − 1
2𝑡 + 1

𝑡2 − 1
2𝑡

𝑡2 + 1
2𝑡

𝑡2 + 1

𝑡2
𝑑𝑡 = ∫

𝑡2 − 1 + 2𝑡

2𝑡(𝑡2 − 1)
𝑑𝑡 = ∫(

1

2𝑡
+

1

2(𝑡 − 1)
−

1

2(𝑡 + 1)
) 𝑑𝑡 

 

 

∫
1𝑑𝑥

(𝑥2 + 2)√2𝑥2 − 2𝑥 + 5
=

|

|

|

|

√2𝑥2 − 2𝑥 + 5 = 𝑡 − √2𝑥

2𝑥2 − 2𝑥 + 5 = 𝑡2 − 2√2𝑥𝑡 + 2𝑥2

−2𝑥(1 − √2𝑡) = 𝑡2 − 5

𝑥 =
𝑡2 − 5

2(√2𝑡 − 1)
    𝑑𝑥 =

5√2 − 2𝑡 + √2𝑡2

(√2 − 2𝑡)
2 𝑑𝑡

√2𝑥2 − 2𝑥 + 5 = 𝑡 − √2
𝑡2 − 5

2(√2𝑡 − 1)
=
−10 + 2√2𝑡 − 2𝑡2

2(√2𝑡 − 1)

𝑥2 + 2 = (
𝑡2 − 5

2(√2𝑡 − 1)
)

2

+ 2 =
33 − 16√2𝑡 + 6𝑡2 + 𝑡4

2(√2 − 2𝑡)2

|

|

|

|

= 

= ∫

5√2 − 2𝑡 + √2𝑡2

(√2 − 2𝑡)
2 𝑑𝑡

33 − 16√2𝑡 + 6𝑡2 + 𝑡4

2(√2 − 2𝑡)2
−10 + 2√2𝑡 − 2𝑡2

2(√2𝑡 − 1)

= ∫

1

−√2
𝑑𝑡

33 − 16√2𝑡 + 6𝑡2 + 𝑡4

2
1

2(√2𝑡 − 1)

= 

 

∫
𝑥3

(1 + 𝑥)√1 + 2𝑥 − 𝑥2
𝑑𝑥 = ∫

𝑥3

(1 + 𝑥)√(1 + √2 − 𝑥)(𝑥 − 1 + √2)

𝑑𝑥 = 

=
|

|
𝑡 = √

(1 + √2 − 𝑥)

(𝑥 − 1 + √2)
     𝑥 =

1 + √2 + 𝑡2(1 − √2)

1 + 𝑡2

𝑑𝑥 = −
4√2𝑡

(1 + 𝑡2)2

|

|
= ∫

2 (1 + √2 − (−1 + √2)𝑡2)
3

(1 + 𝑡2)3(−2 − √2 + (−2 + √2)𝑡2)
𝑑𝑡 = 

dál hrozné 

 

∫
𝑑𝑥

(𝑥2 + 1)√𝑥2 − 1
=

log |
√2 + 1 + 𝑥2 − 𝑥√𝑥2 − 1

√2 − 1 − 𝑥2 + 𝑥√𝑥2 − 1
|

2√2
+ 𝐶 

 



∫
√𝑥2 + 𝑥 + 1

𝑥2 + 2𝑥 + 1
𝑑𝑥 = −

√𝑥2 + 𝑥 + 1

𝑥 + 1
− log |2√𝑥2 + 𝑥 + 1 − 2𝑥 − 1| +

1

2
log |

√𝑥2 + 𝑥 + 1 − 𝑥

2 + 𝑥 − √𝑥2 + 𝑥 + 1
| + 𝐶 

 

∫
𝑑𝑥

(𝑥 + 1)5√𝑥2 + 2𝑥
=
1

8
(
√𝑥2 + 2𝑥(3𝑥2 + 6𝑥 + 5)

(1 + 𝑥)4
+ 3arctan√𝑥2 + 2𝑥) + 𝐶 

 

∫𝑥2 sin2 𝑥 𝑑𝑥 =
𝑥3

6
−
𝑥 cos 2𝑥

4
+
sin 2𝑥

8
−
𝑥2 sin 2𝑥

4
+ 𝐶 

 

∫
𝑥

cos2 𝑥
𝑑𝑥 = log|cos 𝑥| + 𝑥 tan 𝑥 + 𝐶 

 

∫2arctan
𝑥

2
𝑑𝑥 = 2𝑥 arctan

𝑥

2
− 2 log ((

𝑥

2
)
2

+ 1) + 𝐶 

 

∫arcsin 𝑥 𝑑𝑥 = 𝑥 arcsin 𝑥 + √1 − 𝑥2 + 𝐶 

 

∫
arccos 𝑥

𝑥2
𝑑𝑥 = log |

1 + √1 − 𝑥2

𝑥
| −

arccos 𝑥

𝑥
+ 𝐶 

 

∫ ln(√𝑥 + 1 − √𝑥 − 1) 𝑑𝑥 = 𝑥 ln(√𝑥 + 1 − √𝑥 − 1) +
√𝑥2 − 1

2
+ 𝐶 

 

∫
ln arctan 𝑥

1 + 𝑥2
𝑑𝑥 = arctan𝑥 (ln|arctan 𝑥| − 1) + 𝐶 

 

∫
tan

1
𝑥

𝑥2
𝑑𝑥 = ln|cos 𝑥| + 𝐶 

 

 

∫
𝑑𝑥

cos3 𝑥
=

sin 𝑥

2 cos2 𝑥
+
1

4
ln |
1 + sin 𝑥

1 − sin 𝑥
| + 𝐶 

 



∫
𝑥2

(8𝑥3 + 27)
2
3

𝑑𝑥 =
√8𝑥3 + 27
3

8
+ 𝐶 

 

∫
sin 𝑥 + cos 𝑥

√sin 𝑥 − cos 𝑥
3 𝑑𝑥 =

3

2
√(sin 𝑥 − cos 𝑥)2
3

+ 𝐶 

 

∫
𝑑𝑥

√𝑒𝑥 − 1
= 2arctan√𝑒𝑥 − 1 + 𝐶 

 

∫
𝑑𝑥

2 + sin 𝑥
=
2

√3
arctan(

1 + 2 tan
𝑥
2

√3
) + 𝐶((2𝑘−1)𝜋,(2𝑘+1)𝜋) 

𝐶((2𝑘−1)𝜋,(2𝑘+1)𝜋) =
2𝜋

√3
𝑘 

 

∫
𝑑𝑥

(2 + cos 𝑥) sin 𝑥
= ∫

sin 𝑥 𝑑𝑥

(2 + cos 𝑥)(1 − cos2 𝑥)
=
ln|2 + cos 𝑥|

3
−
ln|cos 𝑥 + 1|

2
+
ln|1 − cos 𝑥|

6
+ 𝐶 

 

 

∫
sin 𝑥 cos 𝑥

sin 𝑥 + cos 𝑥
𝑑𝑥 = |

tan
𝑥

2
= 𝑡

𝑑𝑥 =
2𝑑𝑡

𝑡2 + 1

| = ∫(
2(1 + 𝑡)

(1 + 𝑡2)2
−

1

1 + 𝑡2
+

1

𝑡2 − 2𝑡 − 1
)𝑑𝑡 = 

𝑡 − 1

𝑡2 + 1
+
√2

4
ln |
√2 − 𝑡 + 1

√2 + 𝑡 − 1
| + 𝐶 

 

∫
cos 𝑥

2 sin 𝑥 − 3 cos 𝑥 + 6
𝑑𝑥 = −

3𝑥

13
+

36

13√23
arctan(

2

√23
+
9 tan

𝑥
2

√23
) +

2

13
ln|6 − 3 cos 𝑥 + 2 sin 𝑥| + 𝐶 

𝐶((2𝑘−1)𝜋,(2𝑘+1)𝜋) =
36𝜋

13√23
 

 

∫
𝑑𝑥

sin 𝑥
= ∫

sin 𝑥 𝑑𝑥

1 − cos2 𝑥
= | | = ∫

𝑑𝑡

1 − 𝑡2
=
1

2
ln |
1 − cos 𝑥

1 + cos 𝑥
| + 𝐶 

 

∫
sin2 𝑥

1 + sin2 𝑥
𝑑𝑥 = arctan(tan𝑥) −

arctan(√2 tan 𝑥)

√2
+ 𝐶

(
(2𝑘−1)
2

𝜋,
(2𝑘+1)
2

𝜋)
 



𝐶
(
(2𝑘−1)
2

𝜋,
(2𝑘+1)
2

𝜋)
= (1 −

1

√2
) 𝜋𝑘 

 

∫tan5 𝑥 𝑑𝑥 = |
𝑡 = tan 𝑥

𝑑𝑥 =
𝑑𝑡

1 + 𝑡2
| = ∫

𝑡5

1 + 𝑡2
𝑑𝑡 =

tan4 𝑥

4
−
tan2 𝑥

2
− ln|cos 𝑥| + 𝐶 

 

∫
1 − tan 𝑥

1 + tan 𝑥
𝑑𝑥 = log|cos 𝑥 + sin 𝑥| + 𝐶 

 

∫
1 + tan2 𝑥

2 + tan 𝑥
𝑑𝑥 = ln|2 + tan 𝑥| + 𝐶 


